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Ejercicios de Analisis Matematico |
Desigualdades y funciones elementales

. Estudia los intervalos en los que un trinomio de segunddayp(x) = ax? + bx+ ¢, es positivo o

negativo. Debes considerar todos los casos posibles seglal trinomio tenga raices reales o no.

1
>

. Calcula para qué valores dese verifica la desigualdac (x + 2) (x — 3)%(x+ 1)%(x+ 5)* < 0.

Ix—1|42 1

. Calcula para qué valores ae R se verifica la desi ualdafli < —.
parag & g T p@—_5x16 3

. Supuesto que € a < b, calcula para qué valores dese verifica la desigualdad

1 1 1 1

— < =—+-.
x+a+b7x a+b

. Calcula para qué valores dese verifican las siguientes desigualdades.

8) [x+5| < [x—1], b)}x— 1/ [x+2| =3, &) pC—x| > L, d) [x—y+Z =[x~ |z— V]

. Calcula para qué valores dese verifican las siguientes desigualdades.

a)|x+1/+[x—1/<1, b)|2x—|2x—1]=-2x, c¢) |2+ |x+1|<3.

. Prueba que cualesquiera sean los nimeros reales poaitivd y b > 0 se verifica que

_a 1 1
2(a+bvb Vb Va+b

. Calcula para qué valores de R se verifica la siguiente desigualdad.

X2 —4x—2

> 0.
x3+1

Calcula para qué valores dese verifica la siguiente desigualdad.

1
—— < |x—6|.
1rx—g ~ 8

Calcula el dominio natural de definicién de la funcigr) = \/Iog (|x—6](1+|x—13))).

L X . .
Prueba que la funcién dada dgx) = Tox es estrictamente crecientelRn. Deduce que

Xty X 1yl

X X, cR
1+ x+y ~1+x  1+1ly (yeR)

Prueba que la funciéh: [1/2, +0[— R dada porf (x) = x> —x+ 1 para tod > 1/2, es estrictamente
creciente. Calcula la funcién inversa tle

Calcula el dominio natural de definicion de la funcf@r) = \/—semx+ /16— x2.
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Ejercicios de Analisis Matematico 2

X2 — 8x+4

15. Calcula el dominio natural de definicion de la funcfdr) = Iogm.

16. Calculax sabiendo que:
1 1 1 1

log (@) _ logy(@) ' logg(@) | logg(a)”

17. Prueba que para tode [—1,1] se verifica la igualdad

arccox+ arcsemx = g
18. Prueba que para todee] — 1, 1[se verifica la igualdad
tg(arcsemn) = X
? =
19. a) Pruebalasigualdades:
_ 1t (x/2), __29(x/2)
OF=Thexp2) T @)

b) Seara,bc R tales quea® + b? = 1 ya # —1. Definamos

9= 2arctg$1
Prueba qué es el inico numero que verifica quet< 9 < 1, cos¥ =ay send = h.
20. Seaf (x) = X2 — 2xy g(x) = 2x+ 1. Calcula los valores depara los quéf o g)(x) = (go f)(X).
21. Prueba las igualdades:
cosa= 4cos(a/3) —3coga/3) = 2cod(a/2) — 1.
Usando que cos& 1, cost= —1, deduce el valor de c(5$/6), cog11/4) y cogT11/8).

22. Dado un numero enteroe Z, justifica que la funciénf : [nrt— 11/2, i+ /2] — R dada porf (x) =
serx, es inyectiva y expresa la inversa fipor medio de la funcidn arcoseno. Representa graficamente
la funciénh(x) = arc sefjserx) parax € [—31+ 11/2, 31+ 11/2).

23. Justifica, usando las propiedades de la funcién exp@legge la funcionh: R — R dada para todo
—X

el — . . L
x€R porh(x) = , es estrictamente creciente. Calcula la funcion inverda de
ot

24. a) DadoeR prueba que hay un Unit¢& R tal que ¢ 2e =X

b) Dadox > 1, prueba que hay un Gnit¢> O tal que ¢ +2e =X

Sugerencia. Lo que tienes que hacer es caltulax sustitucion e= u te permitira calculau.

. , 1
25. Dado un nimerr# 0, calcula un nimerbe R tal quem =X
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